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บทคัดย่อ 

การวิจัยนี้เป็นการพัฒนาความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ด้วยการจัดการเรียนรู้ 
แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra โดยมีวัตถุประสงค์เพื่อ 1) เปรียบเทียบ
ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต หลังได้รับการจัดการเรียนรู้กับเกณฑ์ร้อยละ 60 2) ศึกษา
ความสัมพันธ์ระหว่างความสามารถในการใช้ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra กับความสามารถในการพิสูจน์
ทางเรขาคณิต 3) ศึกษาความพึงพอใจที่มีต่อการจัดการเรียนรู้  และ 4) ศึกษาความคิดเห็นที่มีต่อ               
การจัดการเรียนรู้  กลุ่มตัวอย่างเป็นนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ช้ันปีท่ี 1 ท่ีศึกษาในภาคเรียนท่ี 2/2567 
โดยการสุ่มตัวอย่างแบบช้ันภูมิ เครื่องมือการวิจัย คือ แผนการจัดการเรียนรู้ ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra 
แบบทดสอบวัดความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต แบบประเมินความสามารถในการใช้ส่ือ แบบ
ประเมินความพึงพอใจ และแบบสัมภาษณ์ สถิติท่ีใช้ ได้แก่ ค่าเฉล่ีย เลขคณิต ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน 
ค่าร้อยละ การทดสอบค่าที และการวิเคราะห์สัมประสิทธิ์สหสัมพันธ์เพียร์สัน 

ผลการวิจัยพบว่า 1) ความสามารถในการพิสูจน์หลังได้รับการจัดการเรียนรู้  สูงกว่าเกณฑ์ 
ร้อยละ 60 2) ความสามารถในการใช้สื ่อมีความสัมพันธ์เชิงบวกกับความสามารถในการพิสูจน์                      
3) ความพึงพอใจอยู่ในระดับมากท่ีสุด 4) นักศึกษามีความคิดเห็นเชิงบวกต่อการจัดการเรียนรู้ 

คำสำคัญ: ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต  การจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E)   
  ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra  
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ABSTRACT 
This research aimed to enhance the geometric proof abilities through the 

inquiry-based learning (5E) model integrated with GeoGebra learning media. The 
participants consisted of 32 first-year pre-service mathematics teachers in the second 
semester of the academic year 2024, selected by stratified random sampling whose 
scores in geometric proof were below the proficiency criterion. The research objectives 
were 1) to compare the post-intervention geometric proof abilities against the 60 
percent criterion; 2) to examine the relationship between GeoGebra proficiency and 
geometric proof abilities; 3) to investigate students’ satisfaction with learning 
management; and 4) to explore opinions of the participants through the learning 
management. The research instruments included lesson plans, GeoGebra learning 
media, a geometric proof achievement test, a GeoGebra proficiency assessment scale, 
a satisfaction questionnaire, and an opinion-based interview. Data were analyzed using 
arithmetic mean, standard deviation, percentage, one-sample t-test, and Pearson 
correlation coefficient. 

The results indicated that 1) the post-intervention geometric proof ability was 
significantly higher than 60 percent criterion; 2) GeoGebra proficiency was positively 
correlated with geometric proof abilities; 3) the students’ satisfaction was at the highest 
level; and 4) the students had positive attitudes toward the learning management. 

Keywords: Geometric proof abilities, Inquiry-based learning (5E), GeoGebra learning media 
 
บทนำ 

การพิสูจน์เป็นกระบวนการสำคัญยิ่งในการเรียนวิชาคณิตศาสตร์ เนื่องจากเป็นการใช้เหตุผล
เชิงตรรกะเพื่อแสดงว่าข้อความทางคณิตศาสตร์เป็นจริง โดยอาศัยบทนิยาม สัจพจน์ และทฤษฎีบท  
ที่ได้รับการยอมรับ หากผู้เรียนขาดความรู้ความเข้าใจในการพิสูจน์ จะไม่สามารถเข้าใจโครงสร้าง                
ทางคณิตศาสตร์และศ ึกษาคณิตศาสตร ์ในระดับสูงได้  ดังน ั ้น การพิส ูจน ์ถ ือเป ็นรากฐาน                           
ของคณิตศาสตร์และเป็นเครื่องมือสำคัญในการพัฒนาความคิดเชิงเหตุผลของผู้เรียน 

ด้วยเหตุนี้ หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐานจึงกำหนดให้ผู้เรียนระดับมัธยมศึกษา               
ได้เรียนรู้การให้เหตุผลและการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ขณะเดียวกัน หลักสูตรครุศาสตรบัณฑิต 
สาขาวิชาคณิตศาสตร์ ได้กำหนดรายวิชาท่ีเน้นการพิสูจน์ทางคณิตศาสตร์หลายรายวิชา เช่น หลักการ
คณิตศาสตร์ เรขาคณิตเบ้ืองต้น ระบบจำนวน ทฤษฎีจำนวน ทฤษฎีเซต การวิเคราะห์เชิงคณิตศาสตร์ 
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และพีชคณิตนามธรรม เพื่อเตรียมความพร้อมให้นักศึกษาครูคณิตศาสตร์สามารถจัดการเร ียน                 
การสอนท่ีเน้นการพิสูจน์ได้อย่างมีประสิทธิภาพ 

แต่จากการศึกษางานวิจัยของธนพรรษ  พฤกษะวัน (2560) และสมพล  พวงส้ัน, ขวัญ  เพียซ้าย, 
สุกัญญา  หะยีสาและ และเอนก  จันทรจรูญ (2567) พบว่าผู ้เรียนประสบปัญหาในการพิสูจน์                      
ทางคณิตศาสตร์หลายประการ เช่น ความเข้าใจโจทย์ท่ีไม่ชัดเจนทำให้วิเคราะห์องค์ประกอบของการ
พิสูจน์ไม่ถูกต้อง การเลือกและใช้บทนิยามหรือทฤษฎีบทไม่ถูกต้อง การเขียนลำดับข้ันตอนการพิสูจน์
ไม่เป็นระบบ รวมถึงการใช้เหตุผลหรือกฎตรรกศาสตร์ผิดพลาด ซึ่งสอดคล้องกับสภาพปัญหา              
ของนักศึกษาท่ีเรียนรายวิชาท่ีเน้นการพิสูจน์ของมหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม 

จากปัญหาดังกล่าว ผู้วิจัยจึงมีแนวคิดที่จะพัฒนาความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต
ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ เนื่องจากผลสัมฤทธิ์ทางการเรียนคณิตศาสตร์ทั่วโลกมีแนวโน้มลดลง 
โดยเฉพาะสาระเรขาคณิต (Dereje, Mulugeta & Mulugeta, 2023) อีกทั ้งการพิสูจน์ในระดับ
มัธยมศึกษามุ ่งเน้นเนื ้อหาทางเรขาคณิตเป็นสำคัญ ส่งผลให้ผู ้สอนจำเป็นต้องมีความรู ้และ
ความสามารถด้านการพิสูจน์ทางเรขาคณิตอย่างเพียงพอ จากการศึกษางานวิจัยของสาว ิทตรี                      
อุ่นทองศิริ (2563) และเสฎฐวุฒิ  เพ็งเจริญ, สุกัญญา  หะยีสาและ, พิศุทธวรรณ  ศรีภิรมย์ สิรินิลกุล 
และเอนก  จันทรจรูญ (2561) พบว่า การจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) สามารถพัฒนา
มโนทัศน์ทางคณิตศาสตร์และความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตได้อย่างมีประสิทธิภาพ  
นอกจากนี้ยังพบว่าการบูรณาการ GeoGebra ร่วมกับการจัดการเรียนรู้แบบ 5E ช่วยให้ผู ้เรียน
มองเห็นความสัมพันธ ์เช ิงเรขาคณิตได้อย ่างเป็นร ูปธรรม  ส่งเสร ิมผลสัมฤทธิ ์ทางการเรียน 
ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต และเจตคติต่อการเรียนที่ดียิ่งขึ้น ซึ่งสอดคล้องกับงานวิจัย
ของประวีณ์นุช  วสุอนันต์กุล  และคณะ (2566), Putri, Astawa and Ardana (2021) และ Nguyen 
(2021) ดังนั้นผู ้วิจัยมีความสนใจทำวิจัย เพื่อพัฒนาความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต                  
ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม ด้วยการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหา
ความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra 

 
วัตถุประสงค์การวิจัย 

1.  เพื่อเปรียบเทียบความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ 
มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือ   
การเรียนรู้ GeoGebra กับเกณฑ์ร้อยละ 60 

2.  เพื่อศึกษาความสัมพันธ์ระหว่างความสามารถในการใช้สื ่อการเรียนรู้ GeoGebra กับ
ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม 

3.  เพื่อศึกษาความพึงพอใจของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม                 
ท่ีมีต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra 
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4.  เพื่อศึกษาความคิดเห็นของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม                  
ท่ีมีต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra 
 
สมมติฐานการวิจัย 

1.  ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัย   
ราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู ้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเร ียนรู้ 
GeoGebra สูงกว่าเกณฑ์ร้อยละ 60 

2.  ความสามารถในการใช้ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra มีความสัมพันธ์เชิงบวกกับความสามารถ
ในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม 
 
กรอบแนวคิดในการวิจัย 

การจัดการเรียนรู้ในปัจจุบันมุ่งเน้นผู้เรียนเป็นสำคัญ โดยส่งเสริมให้ผู้เรียนมีบทบาทในการ
สร้างองค์ความรู้ด้วยตนเอง ผ่านการมีปฏิสัมพันธ์ทางสังคมและการเรียนรู้จากสภาพแวดล้อม                         
ที่ใกล้เคียงกับชีวิตจริง เพื่อให้ผู้เรียนสามารถเชื่อมโยงความรู้และประสบการณ์เดิมกับความรู ้ใหม่                  
จนเกิดการเรียนรู้อย่างมีความหมาย แนวคิดดังกล่าวสอดคล้องกับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะ                    
หาความรู้ (5E) ของ Bybee et al. (2006) นอกจากนี้แนวคิดดังกล่าวยังสอดคล้องกับทฤษฎีการสร้าง
ความรู้  (Constructivism) ของ Piaget (1970) และ Vygotsky (1978) ซึ ่งเน ้นการสร้างความรู้                  
จากประสบการณ์และปฏิสัมพันธ์ทางสังคม รวมถึงทฤษฎีการเรียนรู้แบบร่วมมือ (Cooperative 
learning) ของ Johnson and Johnson (1974) ท่ีมุ่งเน้นการเรียนรู้ร่วมกันผ่านการทำงานเป็นกลุ่ม 
อีกท้ังยังสนับสนุนการนำเทคโนโลยีดิจิทัลมาประยุกต์ใช้ในการจัดการเรียนรู้เพื่ออำนวยความสะดวก
และส่งเสริมความสามารถในการเรียนรู้ของผู้เรียน ซึ่งสอดคล้องกับทฤษฎีการเรียนรู้แบบเชื่อมโยง 
(Connectivism) ของ Siemens (2005) ที่ให้ความสำคัญกับการใช้เทคโนโลยีและเครือข่ายในการ
สร้างและเชื่อมโยงความรู้ ดังนั้น ผู้วิจัยจึงนำแนวคิดและทฤษฎีการเรียนรู้ดังกล่าวมาใช้เป็นแนวทาง
ในการจัดการเรียนรู้และกำหนดกรอบแนวคิดการวิจัย ซึ่งแสดงดังภาพท่ี 1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ภาพท่ี 1  กรอบแนวคิดการวิจัย 



 

 

297 Ratchaphruek Journal  Vol. 24  No. 2 (May-August 2026) 

วิธีดำเนินการวิจัย 
1.  ประชากรและกลุ่มตัวอย่าง 

 1.1  ประชากร คือ นักศึกษาครูคณิตศาสตร์ชั ้นปีที่ 1 มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม                    
ท่ีลงทะเบียนเรียนรายวิชาเรขาคณิตเบ้ืองต้น ภาคการศึกษาท่ี 2 ปีการศึกษา 2567 ซึ่งมีคะแนนสอบ
ปลายภาคในส่วนการพิสูจน์ทางเรขาคณิตไม่ผ่านเกณฑ์ จำนวน 64 คน จากนักศึกษาที่ลงทะเบียน
เรียนรายวิชานี้ท้ังหมด 76 คน และท้ัง 64 คนนี้สมัครใจเข้าร่วมการวิจัย 
 1.2  กลุ่มตัวอย่าง คือ นักศึกษาครูคณิตศาสตร์ชั้นปีที่ 1 มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม       
ท่ีลงทะเบียนเรียนรายวิชาเรขาคณิตเบ้ืองต้น ภาคการศึกษาท่ี 2 ปีการศึกษา 2567 และมีคะแนนสอบ
ปลายภาคในส่วนการพิสูจน์ทางเรขาคณิตไม่ผ่านเกณฑ์ จำนวน 32 คน โดยคำนวณขนาดตัวอย่าง                  
ด้วยโปรแกรม G*Power เลือก Test family เป็น t-test และเลือก Statistical test เป็น Means: 
Difference from constant (one sample case) ให้สอดคล้องกับวัตถุประสงค์การวิจัย โดยกำหนด 
effect size = 0.6,  = 0.05 และ 1 -  = 0.95 ผู้วิจัยสุ่มตัวอย่างแบบชั้นภูมิ (Stratified random 
sampling) โดยนำคะแนนสอบปลายภาคส่วนการพิสูจน์ทางเรขาคณิตของนักศึกษาที่สอบไม่ผ่าน
เกณฑ์ จำนวน 64 คน มาเรียงคะแนนจากต่ำสุดไปสูงสุด แล้วใช้ระดับความสามารถของนักศึกษา   
เป็นเกณฑ์ในการแบ่งช้ันภูมิ โดยแบ่งออกเป็น 3 ช้ันภูมิ ได้แก่ ช้ันภูมิท่ี 1 นักศึกษาท่ีมีความสามารถ
ในระดับอ่อน ชั้นภูมิท่ี 2 นักศึกษาที่มีความสามารถในระดับปานกลาง และชั้นภูมิท่ี 3 นักศึกษา                 
ที่มีความสามารถในระดับเก่ง และกำหนดสัดส่วนของจำนวนนักศึกษาในแต่ละชั้นภูมิโดยใช้การจัด
กลุ่มควอร์ไทล์ (Quartile grouping) คำนวณหาค่าควอร์ไทล์ท่ี 1 (Q1) ควอร์ไทล์ท่ี 2 (Q2) และควอไทล์
ท่ี 3 (Q3) ซึ่งช้ันภูมิท่ี 1 คือ กลุ่มของนักศึกษาที่มีคะแนนน้อยกว่าหรือเท่ากับ Q1 มีจำนวน 16 คน 
(จำนวนนักศึกษาในกลุ่มนี้ คิดเป็นร้อยละ 25 ของขนาดประชากร) ช้ันภูมิท่ี 2 คือ กลุ่มของนักศึกษา                 
ท่ีมีคะแนนอยู่มากกว่า Q1 และน้อยกว่าหรือเท่ากับ Q3 มีจำนวน 32 คน (จำนวนนักศึกษาในกลุ่มนี้ 
คิดเป็นร้อยละ 50 ของขนาดประชากร) และชั้นภูมิ 3 คือ กลุ่มของนักศึกษาที่มีคะแนนมากกว่า Q3 
มีจำนวน 16 คน (จำนวนนักศึกษาในกลุ่มนี้ คิดเป็นร้อยละ 25 ของขนาดประชากร) ต่อไปทำการสุ่ม
นักศึกษาแต่ละชั ้นภูมิ  โดยชั ้นภูมิท่ี 1 สัดส่วนร้อยละ 25 ของขนาดตัวอย่างได้จำนวน 8 คน                     
ช้ันภูมิท่ี 2 สัดส่วนร้อยละ 50 ของขนาดตัวอย่างได้จำนวน 16 คน และช้ันภูมิท่ี 3 สัดส่วนร้อยละ 25                   
ของขนาดตัวอย่างได้จำนวน 8 คน 

2.  เคร่ืองมือและการตรวจสอบคุณภาพเคร่ืองมือที่ใช้ในการวิจัย 
 2.1  เครื่องมือท่ีใช้ในการทดลอง 
  2.1.1  แผนการจัดการเรียนรู้ตามกระบวนการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ 
(5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra ที่ผ่านการตรวจสอบคุณภาพจากผู้เชี่ยวชาญ 3 คน โดยประเมิน 
ความครบถ้วนและความเหมาะสมขององค์ประกอบต่าง ๆ จากนั ้นปรับปรุงตามข้อเสนอแนะ              
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แล้วนำไปทดลองใช้กับนักศึกษากลุ่มนำร่อง จำนวน 16 คน เพื่อประเมินความเหมาะสมของเนื้อหา 
กิจกรรม และเวลา หลังจากปรับปรุงแผนการจัดการเรียนรู ้ตามผลการทดลองใช้แล้ว จึงนำ                 
แผนการจัดการเรียนรู้ท่ีสมบูรณ์ไปใช้กับนักศึกษากลุ่มตัวอย่างจำนวน 32 คน จำนวน 3 แผน ดังนี้ 
   2.1.1.1 แผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 1 ทฤษฎีบทท่ีเกี่ยวกับการสร้าง 
    2.1.1.2 แผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 2 ทฤษฎีบทท่ีเกี่ยวกับสมบัติของรูปสามเหล่ียม 
   2.1.1.3 แผนการจัดการเรียนรู้ท่ี 3 ทฤษฎีบทท่ีเกี่ยวกับพื้นท่ี 
  2.1.2  ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra ซึ่งสร้างขึ้นด้วยซอฟต์แวร์ GeoGebra Classic 6 
(เวอร์ชัน 6.0.909) สำหรับใช้งานบนระบบปฏิบัติการ Microsoft Windows 11 ที่ผ่านตรวจสอบ
คุณภาพจากผู้เช่ียวชาญ 3 คน โดยตรวจสอบความถูกต้องของเนื้อหา รูปแบบการนำเสนอ และความ
เหมาะสมของกิจกรรมการเรียนรู้ จากนั้นปรับปรุงตามข้อเสนอแนะ แล้วนำไปทดลองใช้กับนักศึกษา
กลุ่มนำร่อง หลังจากปรับปรุงสื่อการเรียนรู้ตามผลการทดลองใช้แล้ว จึงนำสื่อการเรียนรู้ที่สมบูรณ์                
ไปใช้กับนักศึกษากลุ่มตัวอย่าง จำนวน 7 ช้ิน ดังนี้ 
   2.1.2.1 ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra เรื่อง การสร้างสำหรับทฤษฎีบทท่ี 1 
   2.1.2.2 ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra เรื่อง การสร้างสำหรับทฤษฎีบทท่ี 2 
   2.1.2.3 ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra เรื่อง การสร้างสำหรับทฤษฎีบทท่ี 9 
   2.1.2.4 สื่อการเรียนรู้ GeoGebra เรื ่อง สมบัติของรูปสามเหลี่ยมสำหรับ
ทฤษฎีบทท่ี 5 
   2.1.2.5 สื่อการเรียนรู้ GeoGebra เรื ่อง สมบัติของรูปสามเหลี่ยมสำหรับ
ทฤษฎีบทท่ี 16 
   2.1.2.6 ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra เรื่อง พื้นท่ีสำหรับทฤษฎีบทท่ี 35 
   2.1.2.7 ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra เรื่อง พื้นท่ีสำหรับทฤษฎีบทท่ี 36 
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 2.2  เครื่องมือท่ีใช้เก็บรวบรวมข้อมูล 
  2.2.1  แบบทดสอบวัดความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตตามเนื้อหาที่ใช้               
ในการวิจัย ซึ่งเป็นแบบทดสอบอัตนัย จำนวน 3 ข้อ ที่ผ่านการตรวจสอบคุณภาพจากผู้เชี่ยวชาญ 3 
คน ผลการประเมิน พบว่า แบบทดสอบทุกข้อมีค่าดัชนีความสอดคล้อง หรือ ค่า IOC เท่ากับ 1.00 
จากนั้นนำไปทดลองใช้กับนักศึกษากลุ่มนำร่อง เพื่อวิเคราะห์หาค่าความยากง่าย ซึ่งมีค่าต้ังแต่ 0.47-
0.73 ค่าอำนาจจำแนก มีค่าตั้งแต่ 0.55-0.69 และค่าความเชื่อมั่น (Reliability) ที่คำนวณจากสูตร
สัมประสิทธิ์แอลฟา (Alpha coefficient) ของครอนบัค (Cronbach) ซึ่งพบว่าแบบทดสอบมีค่า 
ความเช่ือมั่นเท่ากับ 0.81 
  2.2.2  แบบประเมินความสามารถในการใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra ประกอบ 
การพิสูจน์ทางเรขาคณิต โดยวัดความสามารถของนักศึกษาท้ังหมด 2 ด้าน ได้แก่ ด้านทักษะการใช้ส่ือ
การเรียนรู้ GeoGebra และด้านความเข้าใจ โดยทุกข้อคำถามผ่านการตรวจสอบคุณภาพจาก
ผู้เช่ียวชาญ 3 คน และปรับปรุงตามข้อเสนอแนะ ผลการประเมินพบว่าทุกข้อมีค่า IOC เท่ากับ 1.00 
  2.2.3  แบบประเมินความพึงพอใจของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัย               
ราชภัฏนครปฐมที ่มีต่อการจัดการเรียนรู ้แบบสืบเสาะหาความรู ้ (5E) ร่วมกับสื ่อการเรียนรู้  
GeoGebra จำนวน 1 ฉบับ โดยวัดระดับความพึงพอใจของนักศึกษา 3 ด้าน ได้แก่ ด้านการจัดการ
เร ียนร ู ้ ด ้านสื ่อการเรียนรู ้ GeoGebra และด้านความเข้าใจ ซ ึ ่งผ ่านการตรวจสอบคุณภาพ                       
จากผู้เชี่ยวชาญ 3 คน และปรับปรุงตามข้อเสนอแนะ ผลการประเมินพบว่าทุกข้อคำถามมีค่า IOC 
เท่ากับ 1.00 จากนั้นนำไปทดลองใช้กับนักศึกษากลุ่มนำร่องเพื่อปรับปรุงข้อคำถามให้มีความถูกต้อง
ชัดเจน และคำนวณหาค่าความเชื ่อมั ่น โดยใช้สูตรสัมประสิทธิ ์แอลฟาของครอนบัค ซึ ่งพบว่า              
แบบประเมินความพึงพอใจมีค่าความเช่ือมั่น เท่ากับ 0.82  
  2.2.4  แบบสัมภาษณ์ความคิดเห็นของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์  มหาวิทยาลัย              
ราชภัฏนครปฐมที ่มีต่อการจัดการเรียนรู ้แบบสืบเสาะหาความรู ้ (5E) ร่วมกับสื ่อการเรียนรู้  
GeoGebra จำนวน 1 ฉบับ ที่ผ่านการตรวจสอบคุณภาพจากผู้เชี่ยวชาญ 3 คน โดยตรวจสอบความ
เท่ียงตรงของเนื้อหา (Validity) จากการพิจารณาค่า IOC ระหว่างข้อคำถามกับวัตถุประสงค์ของแบบ
สัมภาษณ์ และปรับปรุงข้อคำถามตามข้อเสนอแนะ ผลการประเมินพบว่า ทุกข้อคำถามมีค่า IOC 
เท่ากับ 1.00 

3.  การเก็บรวบรวมข้อมูล 
 การวิจัยครั้งนี้ผ่านการรับรองจากคณะกรรมการจริยธรรมการวิจัยในมนุษย์ มหาวิทยาลัย
ราชภัฏนครปฐม เลขที่ใบรับรอง 011/2568 เมื่อวันที่ 19 พฤษภาคม 2568 ผู้วิจัยดำเนินการ                  
เก็บรวบรวมข้อมูลในภาคเรียนภาคฤดูร้อน ปีการศึกษา 2567 เป็นเวลาท้ังส้ิน 4 วัน ซึ่งมีรายละเอียด
ดังนี้ 
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 3.1  จัดการเรียนรู้ตามแผนการจัดการเรียนรู้ เป็นเวลา 3 วัน วันละ 4 ช่ัวโมง 
 3.2  ประเมินความสามารถในการใช้ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra ระหว่างการจัดการเรียนรู ้
 3.3  เก็บรวบรวมข้อมูลหลังการจัดการเรียนรู้ เป็นเวลา 1 วัน โดยมีรายละเอียดดังนี้ 
  3.3.1  ทดสอบความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตหลังเรียน (Post-test) โดยใช้ 
เวลาในการทดสอบ 1 ช่ัวโมง 30 นาที 
  3.3.2  นักศึกษากลุ่มตัวอย่างทำแบบประเมินความพึงพอใจท่ีมีต่อการจัดการเรียนรู้ 
แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra โดยใช้เวลา 30 นาที 
  3.3.3  สัมภาษณ์ความคิดเห็นท่ีมีต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) 
ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra โดยใช้เวลาในการสัมภาษณ์คนละ 30 นาที 

4.  การวิเคราะห์ข้อมูล สถิติที่ใช้และการนำเสนอข้อมูล 
 ผู้วิจัยดำเนินการวิเคราะห์ข้อมูลตามวัตถุประสงค์ของการวิจัย ดังนี้ 
 4.1  เปรียบเทียบคะแนนความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครู
คณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) 
ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra กับเกณฑ์ร้อยละ 60 โดยคำนวณหาค่าเฉล่ียเลขคณิต (Arithmetic 
mean) ส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐาน (Standard deviation) ค่าร้อยละ (Percentage) และการทดสอบ
ค่าที (One sample t-test) 
 4.2  ศึกษาความสัมพันธ์ระหว่างความสามารถในการใช้สื ่อการเรียนรู ้ GeoGebra                  
กับความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏ
นครปฐม โดยใช้การวิเคราะห์สัมประสิทธิ์สหสัมพันธ์เพียร์สัน (Pearson correlation coefficient) 
และแปลผลค่าสัมประสิทธิ์สหสัมพันธ์ตามเกณฑ์ของ Bartz (1999) ดังนี้ 
  ค่าสัมประสิทธิ์สหสัมพันธ์ (r)  แปลผล 
  0.81-1.00   มีความสัมพันธ์เชิงบวกระดับสูงมาก 
  0.61-0.80    มีความสัมพันธ์เชิงบวกระดับสูง 
  0.41-0.60    มีความสัมพันธ์เชิงบวกระดับปานกลาง 
  0.21-0.40    มีความสัมพันธ์เชิงบวกระดับต่ำ 
  0.00-0.20    มีความสัมพันธ์เชิงบวกระดับต่ำมาก 
 4.3  ศึกษาความพึงพอใจของของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม
ท่ีมีต่อการจัดการเรียนรู ้แบบสืบเสาะหาความรู ้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra โดยใช้                
การคำนวณหาค่าเฉลี่ยเลขคณิต ส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐาน ค่าร้อยละ และแปลความหมายเป็นรายข้อ 
ตามระดับความพึงพอใจเทียบกับเกณฑ์ท่ีกำหนด 
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 4.4  ศึกษาความคิดเห็นของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐมที่มี
ต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra ผู้วิจัยวิเคราะห์
ข้อมูลโดยการอ่านความคิดเห็นทั้งหมดอย่างละเอียดเพื่อทำความเข้าใจ พร้อมทั้งกำหนดประเด็น           
การวิเคราะห์ จัดหมวดหมู่ความคิดเห็นที่คล้ายกันจากนักศึกษาหลายคน สรุปผลการวิเคราะห์โดย
อธิบายสิ่งที ่ค้นพบโดยใช้ข้อความของนักศึกษามาประกอบการตีความ และเชื่อมโยงผลลัพธ์กับ
วัตถุประสงค์ 
 
ผลการวิจัย 

ผู้วิจัยได้นำเสนอผลการวิจัยตามลำดับ ดังต่อไปนี้ 
1.  เปรียบเทียบความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ 

มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับ                 
ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra กับเกณฑ์ร้อยละ 60 แสดงผลดังตารางท่ี 1 
 

ตารางท่ี 1  ผลการเปรียบเทียบความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ 
 มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) 
 ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra กับเกณฑ์ร้อยละ 60  

(n = 32) 

การทดสอบ 
คะแนนเต็ม 
(คะแนน) 

ร้อยละ 60 
ของคะแนนเต็ม 

ค่าเฉลี่ย             
เลขคณิต 

( X ) 

ค่าเฉลี่ยเลขคณิต 
คิดเป็นร้อยละ
ของคะแนนเต็ม 

ส่วนเบี่ยงเบน 
มาตรฐาน 

(S.D.) 
t Sig. 

ความสามารถในการพิสูจน์
ทางเรขาคณิตหลงัได้รับ              
การจัดการเรียนรู้ 

24.00 14.40 16.00 66.54 1.82 4.87* .00 

* มีนัยสำคัญที่ระดับ .05 
 

จากตารางท่ี 1  แสดงให้เห็นว่า นักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม                  
ที่ได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra มีค่าเฉล่ีย               
เลขคณิตของคะแนนความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตหลังได้รับการจัดการเรียนรู้ เป็น 16.00 
คะแนน คิดเป็นร้อยละ 66.54 ของคะแนนเต็ม และมีส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐานของคะแนนเป็น 1.82 
คะแนน กล่าวคือ ความสามารถในการพิสูจน ์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาคร ูคณิตศาสตร์ 
มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับ                   
ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra สูงกว่าเกณฑ์ร้อยละ 60 อย่างมีนัยสำคัญทางสถิติท่ีระดับ .05 
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2.  ความสัมพันธ์ระหว่างความสามารถในการใช้ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra กับความสามารถ
ในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม ดังตารางท่ี 2 
 

ตารางท่ี 2  ผลการทดสอบสมมติฐานเพื่อศึกษาความสัมพันธ์ระหว่างความสามารถในการใช้ส่ือการเรียนรู้  
 GeoGebra กับความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์
 มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม  
 

ตัวแปร 
ความสามารถในการใช้สื่อ
การเรียนรู้ GeoGebra 

ความสามารถในการ 
พิสูจน์ทางเรขาคณิต 

ความสามารถในการใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra 
Pearson correlation 
Sig. (2-tailed) 

1 
 

0.65* 
 

.00 
ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต 
Pearson correlation 
Sig. (2-tailed) 

0.65 
 

.00 

1 
 

* มีนัยสำคัญที่ระดับ .05 

 
จากตารางที ่  2  แสดงให้เห ็นว ่า ความสามารถในการใช้ส ื ่อการเร ียนร ู ้  GeoGebra มี

ความสัมพันธ์เชิงบวกระดับสูง (r = 0.65) กับความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษา
ครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม อย่างมีนัยสำคัญทางสถิติท่ีระดับ .05 

3.  ความพึงพอใจของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม ที่มีต่อการ
จัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra ดังตารางท่ี 3 
 
ตารางท่ี 3  ค่าเฉล่ีย และส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐาน ของความพึงพอใจของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ 
 มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม ท่ีมีต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E)  
 ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra 

 

รายการประเมิน 
ค่าเฉลี่ยเลขคณิต 

( X ) 
ส่วนเบ่ียงเบน 

มาตรฐาน (S.D.) 
แปลความ 

1. ด้านการจัดการเรียนรู้ 
2. ด้านสื่อการเรียนรู้ GeoGebra 
3. ด้านความเข้าใจ 

4.61 
4.66 
4.56 

0.52 
0.55 
0.56 

มากที่สุด 
มากที่สุด 
มากที่สุด 

ภาพรวม 4.62 0.54 มากที่สุด 
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จากตารางที่ 3  แสดงให้เห็นว่า นักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม                  
มีความพึงพอใจต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra 
อยู่ในระดับมากที่สุดทุกด้าน โดยด้านสื่อการเรียนรู ้ GeoGebra มากที่สุด มีค่าเฉลี ่ยเลขคณิต                    
เป็น 4.66 คะแนน ส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐานเป็น 0.55 คะแนน รองลงมา คือ ด้านการจัดการเรียนรู้                
มีค่าเฉล่ียเลขคณิตเป็น 4.61 คะแนน ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานเป็น 0.52 คะแนน และด้านความเข้าใจ 
มีค่าเฉลี่ยเลขคณิตเป็น 4.56 คะแนน ส่วนเบี่ยงเบนมาตรฐานเป็น 0.56 คะแนน สำหรับภาพรวม               
ความพึงพอใจของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม ที่มีต่อการจัดการเรียนรู้
แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra อยู่ในระดับมากที่สุด โดยมีค่าเฉล่ีย 
เลขคณิตเป็น 4.62 คะแนน คิดเป็นร้อยละ 92.40 ของคะแนนเต็ม และมีส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานเป็น 
0.54 คะแนน 

4.  การวิเคราะห์ความคิดเห็นของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม                 
ที ่มีต่อการจัดการเรียนรู ้แบบสืบเสาะหาความรู ้ (5E) ร่วมกับสื ่อการเรียนรู ้ GeoGebra พบว่า                    
การจัดการเรียนรู ้ดังกล่าวเป็นประโยชน์ต่อนักศึกษาอย่างยิ่ง เพราะช่วยพัฒนาความสามารถ                        
ในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตผ่านกิจกรรมการเรียนรู้ท่ีหลากหลาย น่าสนใจ ซึ่งส่งเสริมให้ผู้เรียนเกิดการ
สร้างองค์ความรู้ด้วยตนเอง นอกจากนี้การใช้ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra ช่วยให้ผู้เรียนเห็นภาพชัดเจน 
สามารถสร้างรูปเรขาคณิตประกอบการพิสูจน์ได้อย่างสะดวกและถูกต้อง ทำให้เข้าใจเนื ้อหา                    
ทางเรขาคณิตได้ง่ายข้ึน เพิ่มความสนุก ความน่าสนใจ และเสริมสร้างแรงจูงใจในการเรียนรู้มากยิ่งขึ้น 
ทั้งนี ้นักศึกษายังมีความเห็นสอดคล้องกันว่า ความสามารถในการใช้สื ่อการเรียนรู้ GeoGebra                    
เป็นปัจจัยสำคัญที่ช่วยพัฒนาความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตอย่างเด่นชัด ดังนั้นจึงควร
ส่งเสริมการใช้สื ่อการเรียนรู้ GeoGebra ในการจัดการเรียนรู้ โดยกำหนดเวลาในการทำกิจกรรม                
ให้เพียงพอ อนุญาตให้นักศึกษาใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra ในการทำแบบทดสอบ และบูรณาการ
การใช้ส่ืออย่างต่อเนื่อง เพื่อเสริมสร้างทักษะ ความชำนาญ ความมั่นใจ และความสามารถในการพิสูจน์
ทางเรขาคณิต 

 
สรุปผลการวิจัย 

1.  ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์  มหาวิทยาลัย   
ราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้  (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้  
GeoGebra มีค่าเฉล่ียเลขคณิตเป็น 16.00 คะแนน จากคะแนนเต็ม 24 คะแนน คิดเป็นร้อยละ 66.54 
ของคะแนนเต็ม และมีส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานของคะแนนเป็น 1.82 คะแนน และพบว่าความสามารถ
ในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต หลังได้รับการจัดการเรียนรู้สูงกว่าเกณฑ์ร้อยละ 60 
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2.  ความสามารถในการใช้ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra มีความสัมพันธ์เชิงบวกระดับสูง (r = 0.65) 
กับความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏ
นครปฐม 

3.  ความพึงพอใจของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม ที่มีต่อการ
จัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra มีค่าเฉลี่ยเลขคณิตเป็น 
4.62 คะแนน จากคะแนนเต็ม 5 คะแนน คิดเป็นร้อยละ 92.40 ของคะแนนเต็ม และมีส่วนเบี่ยงเบน
มาตรฐานของคะแนนเป็น 0.54 คะแนน ผลการประเมินสะท้อนว่านักศึกษาครูคณิตศาสตร์ 
มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม มีความพึงพอใจต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) 
ร่วมกับส่ือการเรียนรู้ GeoGebra อยู่ในระดับมากท่ีสุด 

4.  นักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม มีความคิดเห็นเชิงบวกต่อการ
จัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra โดยเห็นว่าการจัดการ
เรียนรู้ดังกล่าวเป็นประโยชน์ต่อนักศึกษาอย่างยิ่ง เพราะช่วยพัฒนาความสามารถในการพิสูจน์                  
ทางเรขาคณิตผ่านกิจกรรมการเรียนรู้ที่หลากหลาย น่าสนใจ ซึ่งส่งเสริมให้ผู้เรียนเกิดการสร้าง     
องค์ความรู้ด้วยตนเอง นอกจากนี้การใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra ช่วยให้ผู ้เรียนเห็นภาพชัดเจน 
สามารถสร้างรูปเรขาคณิตประกอบการพิสูจน์ได้อย่างสะดวกและถูกต้อง ทำให้เข้าใจเนื ้อหา                   
ทางเรขาคณิตได้ง่ายข้ึน เพิ่มความสนุก ความน่าสนใจ และเสริมสร้างแรงจูงใจในการเรียนรู้มากยิ่งขึ้น 
 
อภิปรายผล 

1.  ผลการเปรียบเทียบความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ 
มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม หลังได้รับการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับส่ือ                  
การเรียนรู ้ GeoGebra กับเกณฑ์ร้อยละ 60 พบว่า ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต                    
หลังได้รับการจัดการเรียนรู้ สูงกว่าเกณฑ์ร้อยละ 60 ซึ่งสอดคล้องกับสมมติฐานที่ตั ้งไว้ ผลลัพธ์
ดังกล่าวอาจเกิดจากการจัดการเรียนรู้ท่ีช่วยกระตุ้นให้ผู้เรียนได้ลงมือปฏิบัติจริงผ่านการสำรวจ ค้นหา
ข้อมูล และสร้างองค์ความรู้ด้วยตนเอง ทำให้ผู ้เรียนพัฒนาทักษะการคิดแก้ปัญหา การตัดสินใจ               
เชิงวิจารณญาณ และการทำงานร่วมกับผู้อื่นผ่านการแลกเปลี่ยนความคิดเห็นอย่างมีเหตุผล อีกท้ัง
การใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra ยังช่วยให้ผู้เรียนเข้าใจเนื้อหาทางเรขาคณิตได้ง่ายขึ้น เพิ่มความ
สะดวกในการสร้างรูปเรขาคณิตเพื่อประกอบการพิสูจน์ โดยการจัดการเรียนรู้ประกอบด้วย 5 ขั้นตอน 
ดังนี้ ขั้นที่ 1 สร้างความสนใจ ผู้สอนกำหนดสถานการณ์ปัญหาท่ีเช่ือมโยงกับเนื้อหา พร้อมให้ผู้เรียน
จำลองสถานการณ์ จากนั้นผู้สอนต้ังคำถาม และอภิปรายร่วมกัน เพื่อกระตุ้นความสนใจในการค้นหา
คำตอบ ขั้นที่ 2 สำรวจและค้นหา โดยใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra ผู้สอนแบ่งกลุ่มผู้เรียนแบบคละ
ความสามารถ แล้วให้ผู้เรียนทำกิจกรรมกลุ่ม โดยใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra เป็นเครื่องมือในการ
สำรวจและค้นหาองค์ความรู้ด้วยตนเอง ผู้สอนทำหน้าท่ีสังเกต ให้คำแนะนำ และช่วยเหลือผู้เรียน              
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ท่ีมีปัญหา ขั้นที่ 3 อธิบาย ผู้เรียนในแต่ละกลุ่มร่วมกันอภิปราย สรุปผลการทำกิจกรรม และนำเสนอ
ผลงานต่อชั้นเรียน ขั้นที่ 4 ขยายความรู้ โดยใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra ผู้สอนและผู้เรียนร่วมกัน
อภิปรายเพื่อสรุปองค์ความรู้ โดยใช้สื ่อการเรียนรู ้ GeoGebra หลังจากนั้นให้ผู ้เรียนทำใบงาน                
เป็นรายบุคคล เพื่อเสริมความเข้าใจ และพัฒนาความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต และขั้นที่ 5 
ประเมินผล โดยใช้สื ่อการเรียนรู้ GeoGebra ผู ้สอนและผู ้เรียนร่วมกันตรวจสอบความถูกต้อง                            
ของใบงานโดยใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra ซึ่งสอดคล้องกับงานวิจัยของประวีณ์นุช  วสุอนันต์กุล                 
และคณะ (2566) และงานว ิจ ัยของปภาว ิชญ์   ป ิตะส ิงห์ , ปว ีณา  ข ันธ ์ศ ิลา และประภาพร                              
หนองหารพิทักษ์ (2567) ท่ีพบว่าการจัดการเรียนรู้นี้ช่วยพัฒนามโนทัศน์และผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน
คณิตศาสตร์ของผู้เรียนให้สูงขึ้น 

2.  ผลการศึกษาความสัมพันธ์ระหว่างความสามารถในการใช้สื ่อการเรียนรู้ GeoGebra                
กับความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏ
นครปฐมพบว่า ความสามารถในการใช้สื ่อการเรียนรู้ GeoGebra มีความสัมพันธ์เชิงบวกระดับสูง               
กับความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต ของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏ
นครปฐม ซึ่งสอดคล้องกับสมมติฐานที่ตั ้งไว้ ทั ้งนี ้อาจเป็นเพราะการใช้สื่อการเรียนรู้ GeoGebra 
ประกอบการพิสูจน์ทางเรขาคณิตช่วยทำให้ผู้เรียนมองเห็นภาพและวิเคราะห์องค์ประกอบต่างๆ ของ
ทฤษฎีบทได้อย่างชัดเจน ส่งเสริมการเรียนรู้เชิงรุก ลดความผิดพลาดจากการวาดรูปเรขาคณิตด้วยมือ 
เพิ ่มประสิทธิภาพและความรวดเร็วในการทำงาน ตลอดจนพัฒนาทักษะดิจิทัลและสนับสนุน                     
การเรียนรู้ด้วยตนเองอย่างต่อเนื่อง ส่งผลให้ผู้เรียนมีความมั่นใจในการพิสูจน์มากขึ้น ซึ่งสอดคล้องกับ
งานวิจ ัยของ Nguyen (2021) และ Putri et al. (2021) ที ่พบว ่าการจัดการเร ียนรู้โดยใช้ส่ือ                      
การเร ียนร ู ้  GeoGebra มีความสัมพันธ ์เช ิงบวกต่อผลสัมฤทธิ ์และความเข้าใจเชิงมโนทัศน์                  
ทางคณิตศาสตร์ของผู้เรียน 

3.  ผลการศึกษาความพึงพอใจของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม  
ที ่มีต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู ้ GeoGebra พบว่า 
นักศึกษา มีความพึงพอใจต่อการจัดการเรียนรู้นี้อยู่ในระดับมากที่สุด ทั้งนี้อาจเป็นเพราะนักศึกษา                 
มีความคิดเห็นว่าการจัดการเรียนรู้นี้ช่วยให้การเรียนรู้มีความชัดเจน เข้าใจง่าย สะดวก รวดเร็ว 
แม่นยำ และส่งเสริมให้การพิสูจน์ทางเรขาคณิต ซึ ่งเป็นเนื ้อหาที ่ยากและซับซ้อน กลายเป็น
กระบวนการที่เข้าถึงได้ง่ายและเป็นระบบมากขึ้น จึงทำให้ผู้เรียนเกิดความพึงพอใจและเจตคติที่ดี               
ต่อการจัดการเรียนรู้ ซึ่งสอดคล้องกับงานวิจัยของวันซัลมา  ปานากาเซ็ง, อภิสิทธิ์  ภคพงศ์พันธุ์               
และรักพร  ดอกจันทร์ (2562) และ Murni, Sariyasa and Ardana (2017) ท่ีพบว่าผู้เรียนส่วนใหญ่
มีความพึงพอใจต่อการจัดการเรียนรู้ท่ีมีการบูรณาการเทคโนโลยีในการจัดการเรียนการสอน ไม่ว่าจะเป็น 
การใช้ GeoGebra หรือ Geometer’s Sketchpad (GSP) โดยมีระดับความพึงพอใจอยู่ในระดับมาก
ถึงมากท่ีสุด 
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4.  ผลการศึกษาความคิดเห็นของนักศึกษาครูคณิตศาสตร์ มหาวิทยาลัยราชภัฏนครปฐม                 
ที ่มีต่อการจัดการเรียนรู้แบบสืบเสาะหาความรู ้ (5E) ร่วมกับสื่อการเรียนรู้ GeoGebra พบว่า 
นักศึกษามีความคิดเห็นเชิงบวกต่อการจัดการเรียนรู ้ โดยเห็นว่าการจัดการเรียนรู ้ดังกล่าว                      
เป็นประโยชน์ต่อผู้เรียนอย่างยิ่ง ทั้งนี้อาจเป็นเพราะการจัดการเรียนรู้นี้ช่วยพัฒนาความสามารถ                    
ในการพิสูจน์ทางเรขาคณิต และมีรูปแบบกิจกรรมที่หลากหลาย น่าสนใจ กระตุ้นให้ผู ้เรียนอยาก
เรียนรู้มากขึ้น อีกทั้งยังเปิดโอกาสให้ผู้เรียนสร้างองค์ความรู้ด้วยตนเองผ่านการลงมือปฏิบัติจริง 
นอกจากนี้ ส่ือการเรียนรู้ GeoGebra ยังช่วยให้ผู้เรียนเข้าใจเนื้อหาทางเรขาคณิตได้ง่ายข้ึน เพิ่มความ
สะดวกในการสร้างรูปเรขาคณิตเพื่อประกอบการพิสูจน์ และทำให้ผู้เรียนรู้สึกสนุกกับการเรียนมากขึ้น 
ซึ่งสอดคล้องกับงานวิจัยของ Bwalya (2019), Assadi and Cretu (2023) และ Romero-Albaladejo 
and García López (2023) ท่ีพบว่าการจัดการเรียนรู้ดังกล่าวไม่เพียงส่งเสริมผลสัมฤทธิ์ทางการเรียน 
ของผู้เรียนเท่านั้น แต่ยังช่วยสะท้อนให้เห็นถึงเจตคติในทางบวกท่ีเพิ่มขึ้นอย่างชัดเจน โดยเฉพาะด้าน
ความมั่นใจและความเต็มใจในการใช้เทคโนโลยีประกอบการเรียนรู้  นอกจากนี้ ยังส่งเสริมทักษะ                  
การทำงานร่วมกันของผู้เรียน และกระตุ้นให้เกิดพฤติกรรมการเรียนรู้รูปแบบใหม่ในช้ันเรียน กล่าวคือ 
ผู้เรียนแสดงความเพียรพยายามในการแก้ปัญหาอย่างยืดหยุ่นและต่อเนื่องมากขึ้น  มีความถูกต้อง             
และความแม่นยำในการทำงาน รวมถึงมีการตรวจทานผลลัพธ์อย่างรอบคอบ อีกทั้งผู้เรียนยังพัฒนา
ความเป็นอิสระในการเรียนรู้ ลดการพึ่งพาความช่วยเหลือจากผู้อื ่น กล้าแลกเปลี่ยนความคิดเห็น              
กับเพื่อนร่วมชั้น และสามารถแก้โจทย์ปัญหาท่ีไม่เคยพบมาก่อนได้ด้วยตนเอง 
 
ข้อเสนอแนะ 

1.  ข้อเสนอแนะจากการวิจัยในคร้ังนี้ 
 1.1  การจัดการเรียนรู้ในรายวิชาที ่มีความเป็นนามธรรมนั้น ผู ้สอนควรใช้รูปแบบ                     
การจัดการเรียนรู้เชิงรุก (Active learning) ที่เปิดโอกาสให้ผู้เรียนได้เรียนรู้ผ่านการลงมือปฏิบัติการ
สำรวจ การทดลอง และการค้นพบองค์ความรู้ด้วยตนเอง นอกจากนี้ควรใช้สื่อการเรียนรู้ที่ช่วยให้
ผู้เรียนมองเห็นภาพเชิงรูปธรรมก่อน เพื่อเป็นพื้นฐานในการเช่ือมโยงสู่ความรู้ท่ีมีความเป็นนามธรรม
มากขึ้น ซึ่งจะทำให้ผู้เรียนเข้าใจเนื้อหาได้ง่ายข้ึน 
 1.2  จากผลการวิจัยสะท้อนให้เห็นว่า ควรนำเทคโนโลยีดิจิทัลมาประยุกต์ใช้ในการ
จัดการเรียนรู้เพื่ออำนวยความสะดวกและส่งเสริมความสามารถในการเรียนรู้ของผู้เรียน 
 1.3  ควรมีการเตรียมความพร้อมให้นักศึกษาพัฒนาทักษะและความสามารถในการใช้ส่ือ
การเรียนรู้ GeoGebra อย่างเพียงพอ รวมทั้งกำหนดเวลาในการทำกิจกรรมให้เหมาะสม เพื่อส่งเสริม
ให้การพัฒนาความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตเป็นไปอย่างมีประสิทธิภาพ 
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2.  ข้อเสนอแนะสำหรับการวิจัยคร้ังต่อไป 
 2.1  ควรทำวิจัยเพื่อศึกษารูปแบบการจัดการเรียนรู้อื ่นที่เหมาะสมและช่วยพัฒนา
ความสามารถในการพิสูจน์ทางเรขาคณิตของผู้เรียนได้ 
 2.2  ควรทำวิจัยเพื่อพัฒนานวัตกรรมส่ือการเรียนรู้ท่ีหลากหลาย ท้ังในรูปแบบส่ือดิจิทัล 
อุปกรณ์จำลอง สื่อเชิงโต้ตอบ หรือระบบการเรียนรู้แบบออนไลน์ เพื่อส่งเสริมความสามารถในการ
พิสูจน์ทางเรขาคณิต 
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